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Obtén el resto de las razones trigonométricas de x a partir de aquella R.T. que ya se
conoce:

a) senx=025 b) cosx=1/4 C) tgx:-\/i d) secx=-1'4 e) cosecx=2'5

A partir de las razones trigonométricas de 28°, calcula las de los angulos que se indican:
a) 62° b) 152° c) 208° d) 332° e) 118°
Comenta las siguientes afirmaciones:

a) c0s140°=2c0s70° b) senx+cosx=1 c) senx’=sen’x=(senx)*
d) cos(cosx):coszx e) senx+sen(x+180°)=0

SENO DE LA SUMA DE DOS ANGULOS

E Observa la figura adjunta. En dicha
figura, llamaremos a al angulo BOC y 3 al
angulo COE. Estd claro que dichos
triangulos son rectangulos, y que el angulo
AOE es a+f3.

Ya hemos visto en actividades
anteriores que para calcular el Seno de
una suma de angulos NO debe
sumarse el seno de cada uno
de dichos angulos.

A B Por lo tanto necesitariamos saber
como podriamos calcular el ser(a+,8)
conociendo las R.T. de los angulos a y B.

Estudiemos un poco las figura: Si nos fijamos, podemos asegurar que se cumple:
AE AD+DE AD DE

seta+B) = £ =0~ oE " oF
Como AD=BC, entonces:
BC DE
seffa + ) = ot OF (1).

Observa ahora que BC se encuentra en el triangulo rectdngulo BOC y que DE se
encuentra en el triangulo rectangulo CDE.

Ademas el angulo CED=a (¢ por qué? ). Por lo tanto, se cumplira que:
Tridngulo OBC:

BC
sem = oc y por lo tanto BC=0OCsena

Triangulo CDE:

DE
cou = CE y por lo tanto DE=CEcosaq.

Si estas dos expresiones las sustituimos en (1), nos quedara:
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serﬁa +[3) _ BC N DE _ OCsera N CE cosa _ oC e +EDcoa
OE OE OE OE OE OE
Y si nos fijamos en el Triangulo OCE:
oC CE

COSB:E Yy Sel’ﬁ:&

Y por lo tanto nos queda que:

sen(a+p)= senacos +cos asenf3

Que es la forma de calcular el seno de la suma de dos angulos.
1. ¢Como se calcularian las demas razones trigopnométricas de a+3?
2. .Y las de o—p7?
3. Completa, pues, las siguientes formulas trigonométricas:

sen(a+f)= senacosp+cosasenf sen(a—p)=
cos(o+p)= cos(a—P)=
tg(a+p) = tg(a—pB) =

4. Como aplicacién de estas férmulas, calcula las siguientes relaciones que ya hemos
visto con anterioridad:

ser@—ajz sefin—a)= sefn+a)= seri—a) =
co{%—aj: cogn—-oa)= cogn+a)= co$—a)=

5. Como un caso particular de lo ya visto, obtener las férmulas del angulo doble , es
decir, calcular:

e sen2o=
e COS20=
* tg20 =

Encontrar sen(a+B), cos(a+p), sen(a-B), cos(a—B), tg(a+p), tg(a—P) y determinar los
cuadrantes a los que pertenecen (a+B) y (a—B), sabiendo que:

a) sena=4/5, cosP=5/13, a y 3 en el primer cuadrante.
b) sena=2/3, cosB=3/4, a en el primer cuadrante y (3 en el cuarto cuadrante.

Basandote en la R.T. de 14°y 82°, obtén las de los angulos siguientes:
a) 96° b) 68° c) 28° d) 164° e) 7° f) 41°

Demostrar las siguientes identidades:
l-sera  coswa
cosa l1+sera

a) seCa [cosec’a =sela +coseca b)
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secA—-cosecA tgA-1

C = d) (1-serf A)(1+ tg A =1
)secA+ COscA tgA+1 )( )( d )
1 1
X (L— 1 f + =2se¢ A
e) cosec’x (L— coéx F ) T—serA Trser A sed
, X
) 1-tg E
g) (2r sera com)’+r? cdar - sém) =r? h) cosx = ”
1+tg°
1) senA=senBcos(A-B)+cosBsen(A-B) ) g serna
B D1+ cotgta ~
A 1-cocA serA
k) cotg’a+ seéa— coeca= t ) tg— = =
) cotga+ seca- co & ) g2 ser A 1+cosA
sen A+ B)[sen A-B) 5 5 coigA+tg A
=tg° A-tg°B —  ———=sei2A
m) co¢ Alco¢ B g g " cotgA- tgA 5¢
ser4dA+ser2A
—_ = + (— =

0) serf A- seAB= se{(+B )seA-B ) P) cotd At cO2A tg3A
cosiA+ B) +cosiA-B) _ cOtaA COtaB i serf A— co8A _

q cos(A-B)- cos@A+B ) gAcoly ser* A+co A
ser3x + serbx + ser7x + ser9x — ta6x D 1 — oA
COS3X + COBX + COSTX + COSOX 1+tg Atg2A

u M-t 2 A V) sen’A+senAcos’A=senA
1+cotg?A g -

. 1
Sabiendo que sen30°:§, calcular:
ser75-serls cos43+coclr
|
3) Cos75+cosls 930 b) co<l?
Convierte en producto:
serA+serB cosA—ser A
a) 1+sen68° b) sen36°+c0s24° ¢) ———— —
) ) ) cosA+cos<B cosA+ser A

Resolver las siguientes ecuaciones trigonométricas, dando las soluciones comprendidas

en el intervalo [0,277] y la solucion general:

a) 2senxcosx=0 b) sen’x+senx-2=0

d) 2cosx=1-senx e) sen2x=tgx
g) Senx=-cosx h) 6c0S°X+C0S2x=1
j) sen’x+cos2x=1 k) senx+cosx=+/2
m) sen2x=sen38° n) cos2x+cosx=0

p) tg3x=cotg2x

C) cosecx+cotgx=\/§

f) sen5x-sen3x-senx=0
I) sSen2x=cosx

1) tg°x+3=4tgx

0) 3cosx+sen’x=3

g) cos2x-cos6x=sen3x+sen5x
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Resolver los siguientes sistemas de ecuaciones, considerando las soluciones

comprendidas en [0,211:

x+y=2—72 l senx+ sery=1
a) 3 b) T
senx— sely = —} y 2
_ 11
COSX COY/ = SEem S senx sery ==
c) o d) 1
X=Y¥Y=%¢ senx cosyz—J
2
Calcula:
a) tg(2arcsec 3) b) sen (2arctg 3) c) cos(2arcsen 0.2)
d) ser3€°+cos24° o C0s33—-cos27° ¢ tg47°+tgl3
cos39° cos42° 1-tg47tg13
Comprueba si son ciertas las siguientes igualdades:
sen45°+qa)
—— =1+tga b) tg(45°+a)-tg(45°-a)=2tg(2a
1B oy L1 ) tg(45°+00)-tg(45°-a)=2tg(20)
c) cos(1v2-a)=2sen(a/2).cos(a/2) d) (senor+cosa)2=1+2tg0(.cosza
e) COSZ(X:(COthG)Z(1+COtgzd) f) tgzo(-senZO(:tgzo(.senzo(

Resuelve las siguientes ecuaciones trigopnométricas:
a) sen2x=co0s60° b) tg2x=-tgx C) cos3x=cos(x+10°)
d) cos2x+cosx=senx+sen2x e) senx+cos2x=1 f) senx+cosx=secx



